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2-3指數與對數函數小考 

20221118&19  

高二龍哥數 A 

姓名:___________ 

一、 填充題：每題 20 分，共 100 分 

1. 若 3logx．xlog3－2（3logx＋xlog3）－45＝0，則 x＝【    】 

2. 設 x＜1，則方程式 x2 logx＝1000x 的解為【    】 

3. 若方程式（log24x）．（log28x）＝12 的兩根為α與β，試求α．β＝【    】 

4. 滿足不等式 log
2

1 （log3（log56x））＞0 的實數 x 範圍為【    】 

5. 1≦x≦1000，f（x）＝x2－logx 

(１) x＝【    】時，f（x）有最小值【    】 

(２) x＝【    】時，f（x）有最大值【    】 
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- - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - -  < <  解 析  > >  - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - 

1.解析：令 3logx＝xlog3＝t，t＞0    則原式為 t2－4t－45＝0 （t－9）（t＋5）＝0 

 t＝9 或－5（負不合），即 t＝3logx＝9  logx＝2    因此 x＝102＝100 

2.解析：x＜1，x2 logx＝1000x   log（x2 logx）＝log（1000x）2 logx．logx＝3＋logx 

（設 t＝logxt＜0）  2t2－t－3＝0（t＋1）（2t－3）＝0 

t＝－1，
2

3
（正不合）  logx＝－1x＝

10

1
 

3.解析：（log24x）（log28x）＝12 

（log24＋log2x）（log28＋log2x）－12＝0 

（log2x）
2＋5（log2x）－6＝0 有兩根α，β 

由根與係數關係可知
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由①，log2α＋log2β＝log2αβ＝－5 

∴αβ＝2
－5＝
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4.解析：log

2

1 （log3（log56x））＞0＝log

2

1 1 

∵底數 0＜
2

1
＜1，又真數需大於 0    ∴0＜log3（log56x）＜1 

log31＜log3（log56x）＜log331＜log56x＜3log55＜log56x＜log5125 

5＜6x＜125
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5.解析：1≦x≦1000  0≦logx≦3 

log f（x）＝（2－logx）（logx）＝－（logx）2＋2 logx 

＝－〔（logx）2－2 logx＋1〕＋1＝－（logx－1）2＋1 

(１)當 x＝1000，logx＝3 時，log f（x）有最小值－3，f（x）有最小值
1000
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(２)當 x＝10，logx＝1 時，log f（x）有最大值 1，f（x）有最大值 10 


